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Sur les restes et les non-restes cubiques

Par TrYyeve NaGELL

§ 1.
Tout nombre premier p =1 (mod 6) peut s’écrire sous la forme
(1) p =}(4% + 27 B?),

ot 4 et B sont des entiers tels que 4 =B (mod 2). Dans un travail publié
en 1923 (voir [1]) j’ai établi le résultat suivant:

Théoréme 1. Dans la représentation du nombre premier p sous la forme (1)
tout diviseur premier du prodwit A B est un reste cubique modulo p.

Comme ce résultat paralt d’étre resté inapergu, j’y en reproduis la démonstra-
tion. Celle-ci rtepose sur la théorie du corps quadratique imaginaire K (g)

engendré par le nombre ¢ =} (— 1 +V—3). Les propriétés des entiers de ce
corps sont supposées connues; voir [2], p. 185—-195 et p. 223. )
Soit p = ww’ la décomposition de p en nombres premiers primaires, et soit

w=13(4+3BV-=3).

Désignons par ¢ un nombre premier rationnel qui divise ou 4 ou B. Alors,
pour établir le théoréme 1 il faut montrer qu’on ait

gt®D=1 (mod p),
ou, ce qui est la méme chose,
¢#P V=1 (mod w).

Si nous introduisons le symbole d’Eisenstein pour le caractére cubique, il faut
donc que
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1) Quand ¢= —1 (mod 6), nous aurons en employant la loi de réciprocité

cubique =3
£]- - e,
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Nous distinguirons quatre cas.




