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Bemerkungen iiber gleichzeitige Losbarkeit von Kongruenzen

Von Lars FJELLSTEDT

T. NAGELL hat in einer wenig bekannten Arbeit [1]' den folgenden Satz be-
wiesen: '

Es seien f{x) und g(x) zwei ganzzahlige irreduzible Polynome in x. Dann gibt es
unendlich viele Primzahlen p, fiir welche die Kongruenzen

{(2)=0 (mod p)

@
g (2)=0 (mod p)

ebenso viele inkongruente Losungen haben, wie thre respektiven Grade betragen.

Man sieht aber leicht ein, dass die Voraussetzungen iiber die Irreduzibilitit von
f(z) und g (x) durch die schwiichere Forderung, dass f(x) und g (x) nur einfache
Nullstellen besitzen, ersetzt werden konnen.

Es gilt sogar der folgende allgemeinere Satz, wenn ein algebraischer Zahlkorper
£ endlichen Grades zugrunde gelegt wird:

Satz 1. Es ser Q ein algebraischer Zahlkirper, f(x) und g (x) Polynome ohne mehr-
fache Nullstellen mit ganzzahligen Koeffizienten aus . Dann gibt es unendlich wviele
Primideale p des Korpers Q fiir welche die Kongruenzen

f(x)=0 (mod p)
g {x)=0 (mod p)

genau so viele inkongruente Wurzeln haben wie thre respektiven Grade betragen.
Ich zeige auch, dass es unendlich viele Primzahlen p gibt, fiir welche keine
der Kongruenzen (1) 1ésbar ist, wenn keins von den Polynomen vom ersten Grade

ist. Hier miissen allerdings f(z) und g¢({z) als irreduzibel vorausgesetzt werden.
Zum Beweis von Satz 1 brauchen wir zwei Hilfsdtze.

Hilfsatz 1. Es set p vom Grade fin . Dann ist die Funktion " —x (mod p)

kongruent dem Produkte aller verschiedenen priméiren Primfunkiionen P (x)in 8 deren
Grade Teiler von m sind.

1 Die Zahlen in eckigen Klammern beziehen sich auf das Literaturverzeichnis am Schluss
dieser Arbeit.
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