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Mitgeteil$ am 10. November dutch T. NAGELL 

B e m e r k u n g e n  fiber gle iehzeit ige  Li i sbarkei t  v o n  K o n g r u e n z e n  

Von LARs FJELLSTEDT 

T. NAG~.LL hat  in einer wenig bekannten Arbeit [1] 1 den folgenden Satz be- 
wiesen: 

Es seien ](x) und g(x) zwei ganzzahlige irreduzible Polynome in x. Dann gibt es 
unendlich vide Primzahlen p , / i i r  welche die Kongruenzen 

/ (x) --= 0 (rood p) 

g (x) ~ 0 (mod p) 
(1) 

ebenso viele inkongruente Lfsungen haben, wie ihre respektiven Grade betragen. 
Man sieht aber leicht ein, dass die Voraussetzungen fiber die Irreduzibilit/it yon 

/(x) und g (x) durch die schw~chere Forderung, d a s s ]  (x) und g (x )n u t  einfache 
Nullstellen besitzen, ersetzt werden kfnnen.  

Es gilt sogar der folgende allgemeinere Satz, wenn ein algebraischer Zahlk5rper 
endlichen Grades zugrunde gelegt wird: 

S a t z  i .  Es sei ~ ein algebraischer Zahlkfrper, / (x) und 9 (x) Polynome ohne mehr- 
/ache NuUsteUen mit ganzzahligen Koe//izienten aus ~. . Dann gibt es unendlich vide 
Primideale p des Kfrpers £'~ /iir welche die Kongruenzen 

] (x) --= 0 (mod p) 

g (z) -- 0 (mod p) 

genau so viele inkongruente Wurzeln haben wie ihre respektiven Grade betragen. 
Ich zeige aueh, dass es unendlich viele Primzahlen p gibt, ffir welche keine 

der Kongruenzen (1) 15sbar ist, wenn keins von den Polynomen vom ersten Grade 
ist. Hier mfissen allerdings [ (x) und 9 (x) als irreduzibel vorausgesetzt werden. 

Zum Beweis yon Satz 1 brauchen wir zwei Hilfs~tze. 

Hi l fsa tz  i .  Es sei ]3 vom Grade / in ~ .  Dann ist die Funktion x vrm - x (rood p) 
Imngruent dem Produkte aller versehiedenen prim~iren Prim/unktionen P (x)in ~. deren 
Grade Teiler yon m sind. 

1 Die Z a h l e n  in  eck igen  K l a m m e r n  b e z i e h e n  s ich auf  das  L i t e r a t u r v e r z e i c h n i s  a m  Schluss  
d i e se r  Arbe i t .  
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