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A n a l y s e  d e s  t r a v a u x .  

w L Syst~mes de fonctions. - -  D~veloppements en s4rie. 

1. Tandis que l'~tude des d4veloppements d'une fonction arbitraire, au sens 
g4n4ral de Dirichlet, ou, comme on dit aussi, d'une fonction de variable r4elle, 
constituait d~j's vers 1880, un chapitre consid4rable de l'analyse 's la suite des 
travaux de Dirichlet, de Riemann, de Du Bois Reymond, de Dini, etc., on n'avait 
gu~re ~tudi4 que duns des cas particuliers les d~veloppements de fonctions ana- 
lytiques en s4ries ordonn4es suivant les fonctions d'un syst~me donn4, comme 
ceux consid4r4s par C. Neumann, Heine, Thom~, Frobenius suivant les poly- 
nSmes de Legendre, les fonctions de Bessel, lcs produits sp4ciaux de la forme 
( x - a , ) ( x - a , ) . . .  (x-an).  Mats s eette 4poque paralt le m4moire de Weierstrass, 
,Zur Funktionenlehre", qui contient son c51~bre th4or~me sur les s4ries unifor- 
m4ment convergentes de fonctions analytiques, et qui permet d'aborder d'une 
faTon g4n4rale l'4tude des d4veloppements s caract~re analytique, et c'est s cette 
4rude que j'ai tach4 d'apporter quelque contribution. Dans un m4moire [60] 
publi4 en 1882, j'~tudie des sSries de la forme ~] ~,(x)f,(x) sous des hypotheses 
vari4es pour les deux syst~mes de fonctions analytiques r et f,(x); entre 
autres dans le cas off ~,(x) ~ cvx" et les f~(x) sont des fonctions r4guli~res pour 
x = 0: hypoth~se off se rangent "~ leur tour des cas particuliers importants. 
Je trouve quelles sont les fonctions rSguli~res pour x = 0 qui admettent un 
d4veloppement de cette forme, j'en 4tudie les points singuliers en relation avec 
ceux de f~(x), et, parrot les cas sp~ciaux, j'envisage les s4ries de Lambert g4n4- 
ralis4es, qui donnent lieu s des relations, de nature arithm6tique, de quelque 
int4ret. Dans ce m4moire se trouve, peut-etre pour la premiere lois, le concept 
de ,syst~me de fonctions limit4es" dans ,leur ensemble", depuis si commun, et 
aussi un th~or~me qui correspond, pour les aires planes, "s la c41~bre proposition 
de Heine-Borel. k u  meme sujet se rapporte la note 135, off se trouve une 


