
RECHERCHES SUR LE DI~VELOPPEMENT EN S]~RIES TRIGON0- 
M~:TRI(IUES DES FONCTIONS ARBITRAIRES D'UNE 
VARIABLE ET PRINCIPALEMENT DE CELLES (IUI, 

DANS UN INTERVALLE FINI, ADMETTENT UNE 
INFINITI~ DE MAXIMA ET DE MINIMA. 

PAR 

R. LIPSCHITZ. 1 

Traduit du latin par M. Pavi, MO,~TFm, h Paris. 

Les s6ries qui proc~dent suivant les sinus et les cosinus des multiples 

d 'un angle, ~ l'aide desquelles on d6veloppe une fonction arbitraire d 'une va- 

riable sont depuis longtemps trbs emp]oy6es dans les diverses branches des mathfi- 

matiques par  tous ceux qui s 'occupent de ces questions. C'est pourquoi il 

appartenait  aux g6om~tres d'6tudier s fond le champ 6tendu de ces fonctions 

et de tracer la limite entre celles qui peuvent  ~tre d6velopp6es en s6ries trigono- 

m~triqucs et celles qui ne poss6dent pas eette propri6t6. L'6minent L]~j~,u~v.- 

DIRrCHLET s'cst acquitt6 de cette charge, sans parler des efforts tent6s aupara- 

r a n t  par d 'autres,  dans son c61~bre m6moire intitul6: ))Sur la convergence des 

s6ries trigonom6triques qui servent ~ repr6senter une fonction arbitraire entre 

des limites donn6es)).' Qu'il me soit permis d'esquisser les progr6s consid6rables 

que ce mfim0ire a fait faire s l 'analyse afin de rendre plus claires la nature et 

la port4e des questions abord~es et r6solues dans ce travail. 
Le m6moire du c61bbre g6om~tre repose sur le principe suivant:  6tant 

donn6e une fonction arbitraire ~(~), dans l 'intervaUe ( ~ ,  + ~) de la variable 

z, formons la s6rie 
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