UBER AREOLAR-HARMONISCHE FUNKTIONEN.
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Kinleitung.

Ist f(2) eine in einem beschrinkten Bereiche B der z-Ebene stetige, komplex-
wertige Funktion von z=x + ¢y, so bildet das iiber den Rand R(J) eines ab-
geschlossenen, zu B gehorenden Intervalles J erstreckte Integral

[re)az
R{J)
eine in B (beschrinkt) additive Intervallfunktion @;(J). Wird die Ableitung von
@(J) = die areolire Ableitung von f(2) in einem Punkte z€B, D.®s(J), durch
den Grenzwert
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definiert, wobei € ein 2z enthaltendes, in B. liegendes, abgeschlossenes, achsen-
paralleles Quadrat mit Rand R(¢) und Flichenmass m(Q) ist, das sich in z zu-
sammenzieht, so beweist man leicht, dass aus der Existenz einer (endlichen) Ab-
leitung f'(2) in z die von D, ®@(J) folgt; und zwar ist dabei immer D. @y (J) ==o.

Umgekehrt, hat f(2) in jedem Punkte von B eine areolire Ableitung gleich
Null, so ist die additive Intervallfunktion @;(J) identisch Null, und dadurch auch
fiir jede samt seinem Innern in B liegende, einfache, geschlossene, rektifizierbare
Kurve
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somit, nach dem Moreraschen.Satze, f(z) analytisch (differenzierbar) in B.



