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SUR UNE FORMULE SOMM/kTOIRE 61~NI~RALE 

P A R  

ERNST LINDELOF 
H E L S I N O F O R S .  

I. Darts son M6moire: Solution de quelques problkmes d l'aide d' int# 
grales d~finies, dat6 de 1823, ABeL a ~tabli la formule suivante 1: 

ao 

(1) = f r  + 2 I " 
tJ  2~  - -  I 

0 

oh ~ ( x )  ddsigne ~l'intdgr~le finie, de la fonetion ~(x) ,  c'est ~ dire la 
solution de l'6quation fouctiounelle: f ( x +  I ) - - f ( x ) =  ~(x).  Apr~s y 4ire 
arriv6, ABeL continue en ces termes: ,>Cette expression de l'int6grale finie 
d'une fonetion quelconque me paralt tr~s remarquable, et je ne crois pas 
qu'elle air 6t6 trouvde auparavant.,) ~ En fair, l'expression en question 
avait ddj~ 6td trouvde par PI,ANA en 182o 3 

En 1825 ABEL est revenu sur la formule (i) et en a donn6 une 
nouvelle ddmonstration, dans un Mdmoire intitul6: Z'intdgrale finie ~ , ~ ( x )  
exprim~e par une intdgrale ddfinie simple 3. Mais cette d6monstration n'in- 
dique pas, non plus que la premiere, les conditions dans lesquelles est 
applicable la formule dont il s'agit. 

I1 est assez curieux que le remarquable rgsultat ddeouvert par PLANA 
et ABeL air dfi a t tendre  une d6monstration rigoureuse jusqu'en 1889, date 

x Oeuvres completes d'Abd (~dition SrLOW-LIE), t. I, p. 23. 
Voir ibid., ~. II, p. 29o. 

3 Ibid., t. I, p. 35. 
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