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SUR LE PROLONGEMENT ANALYTIOUE D'UNE Sl~RIE DE TAYLOR 

P A R  

t I E L G E  yon KOCH 
S~OCK~OL~. 

La question de trouver une expression gdndrale pour le prolongement 
analytique d'une s6rie de TAYLOa en dehors de son cercle de convergence, 
abordde en I896 par M. BOREL h raide de sa m&hode de sommation 
exponentielle, a fair dans les derni~res ann6es des progrSs considgrables 1 
grace surtout aux reeherches de M. ~V[ITTAG-LEFFLER 2. 

Le thdorbme "fondamental ddmontrd par M. ~V[ITTAG-LEFFLER, qui est 
le rdsultat le plus complet obtenu jusqn' h pr&ent sur ce sujet, peut 

lP  
s enoncer de la manibre suivante. 

Soit 
?~(zla)  -~ Co'4- cl ( z - - a )  + c ~ ( z - - a ) '  + . . . 

une sdrie de TAYLOR convergente darts le voisinage de z ~ a; on peut 
former avee les coefficients c ~ et cela de plusieurs mani~res diff6rentes 
- -  une sgrie de polynbmes S ( z )  qui ?~ l'intgrieur de l'&oile principale A 
appartenant aux coefficients c 3 converge et reprdsente la branche uniforme 

1 On trouve un expos6 des principaux travaux se rapportant  A co suje~ dans les 
livres suivants: 

BORELi Legons sur les sdries divergentes; Paris,  Gauthier-Villars, I g o I  ; 
XZ~ADAI~ARD, La sdrie de Taylor et son prolongement analytique; Paris,  C. Naud, I9OI.  

Sur la reprdsentation analytique d'une branche uniforme d'une fonction monogdne: 
A e t a  ) [ a t h e m . ;  t. 23, p. 43;  t. 24, p. I83 et 2o 5 . 

s Pour la d6finition de l'~toile, voir le m6m. cit6 de M. MITTAG-LEFFLER (voir 
notamment A c t a  M a t h .  t. 23, p. 47 o u t .  24, p. I83  et t. 24, p. 200). 

Un point z e s t ,  par d6finition, s i tu6"s l'intdrieur de A si le prolongement ana- 
lytique de ~ ( z l a )  obtenu en suivant le chemin rectiligne entre les points a et z est 
holomorpl~e tout le long de ce chemin. 

Aeta mallumtati~a. 26 bis. Imprimd le 18 aofit 1902. 


