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UBER DEN ZUSAMMENHANG ZWISCHEN DEN SUMMABILI- 
TATSEIGENSCHAFTEN DIRICHLETSCHER REIHEN UND 

IHREM FUNKTIONENTHEORETISCHEN CHARAKTER. 
VON 

WALTER 8CttNEE 

in BRESLAU. 

Einleitung. 

In einer ganzen Anzahl neuerer Arbeiten, die sich mit den Eigenschaften 

der Dirichletschen Reihen 

a n  1 (8) = ~ 
. - - 1  

und den damit aufs engste zusammenh~ingenden Problemen der ana]ytischen 

Zahlentheorie beschiiftigen, hat sich immer mehr die grundlegende Bedeutung 

der Beziehungen herausgestellt, die zwisehen dem asymptotischen Verhalten der 

Funktion ](8) auf vertikalen Geraden (d. h. bei konstanter  Abscisse 9{(s )=  a und 

ins Unendliche wachsender Ordinate t) einerseits und den Summabilitiitseigen- 

schaften der Zahlenfolge an andererseits bestehen. Der am niichsten ]iegende 

Satz dieser Art ist zwar seit langem bekannt  und durch das bekannte Hilfsmittel 

der partiellen Summation leieht beweisbar: 
Ist  die Reihe /(8) in der Halbebene 9{(s)> it 0 konvergent und in der Halb- 

ebene 9r ( s )>  l, wo l > ~o ist, absolut konvergent,  dann liisst sieh nach Annahme 

einer beliebig kleinen Zahl r > o eine Konstante  A so angeben, dass fiir jedes o 

des Intervalls )~o + e ~ a < 1 + e nebst  beliebigem I t ] ~ z 1 die Beziehung 

An Stelle yon 1 kOnnte natilrlich auch jede andere positive Konstante stehen. 


