
DEMONSTRATION DU THI~0REME DE CAUCHY. 

E x t r a i t  d ' u n e  l e t t r e  a d r e s s d e  h M .  H e r m i t e  

P A R  

E. GOURSAT 
~, T O U L 0  UP, E. 

Voici une dSmonstration du th~o%me de CAUCHY, qui me parait un 
peu plus simple que les dSmonstrations habituelles. Elle repose unique- 
merit sur la d~finition de la de~riv6e et sur cette remarque que les int~- 

gra|es d6finies fdz, fzdz, prises le long d'un contour ferm~ quelconque, 

sont nulles. 
Soit f(z) une fonction de la variable complexe z, uniforme et continue, 

ainsi que sa premi+re dSriv~e f'(z), k l'int~rieur d'une aire A limitde par 
un contour ferm6 C, simple ou multiple, et sur ce contour lui-m~me; 
j'admettrai de plus que ce contour a une longueur finie. Imaginons quu 
l'on partage l'aire A en parties plus petites par des parallSles ~quidistantes 

deux directions rectangulaires; l'int~grale ff(z)dz, prise le long du 

contour total dans le sens direct, est ~gale k la somme des int6grales 

ff(z)d , prises dans le m~me sens le long du contour de chacune des 

parties en lesquelles on a subdivis~ l'aire A. I1 suffit de remarquer qu'en 
ajoutant ces dernidres les parties de l'int6grale qui proviennent des lignes 
auxiliaires se d6truisent, comme 6taut prises deux lois dans des sens 
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