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SUR UFIE E X T E N S I O N  D'UN THI~0RI~ME CLASSI( IUE 

DE LA THI~0RIE  DES FONCTIONS 

P A R  

E. PIIRAGM~N 
S T O C K H O L M .  

On sait le rble fondamental que joue, dans la thgorie dldmentaire des 
fonetions analytiques, le thdor~me qui dit qu'une fonction enti~re est nd- 
eessairement une constante, si, en valeur absolue, elle reste partout in- 
f6rieure ~ une quantit6 donnde. 

En me servant des propri6tds de 1'expression analytique bien connue 
indiqude par LAPLACE et ABEL, et appliqude avec rant de succ~s par 
M. PoI~cAa~ et M. BOnE• h l'6tude de plusieurs problSmes difficites, je 
suis arrivd ~ une extension assez remarquable de ee thgor~me. 

Pour faeiliter l'expos6 de mort r6sultat je d6montrerai suecessivement 
six th6or~mes, Le premier de ces th6or~mes s'gnonce ainsi: 

Th6orbme I. Soit  F (x )  une fonction entidre satis faisant  aux deux con- 

ditions suivantes : 

I ~ ] F ( x ) ] < C l e  I~lk pour  les points x situgs ~t l ' int&ieur d 'un certain 

angle, l'exposant k et le grandeur a de l'angle grant assujettis it la condition 

ka < ~r; 

2 ~ ] F ( x ) [ < C  2 pour  t o u s l e s  autres points x (C~ et C 2 d6signant 
deux constantes). 

Cette fonction F ( x )  sera n6cessairement une constante. 

Pour la d6monstration nous pourrons supposer que l'angle eonsiddrg 
air son sommet ~ l'origine et qu'il soit orient6 de mani~re que 1'axe r6el 
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