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SUR UNE SI~RIE D'ABEL 

]PAR 

S. P I N C H E R L E  
BOLOGNE. 

I. Duns  le mdmoire  p o s t h u m e  d'ABEL: ~Sur los fonet ions  gdngra- 

trices et  leurs d & e r m i n a n t e s , ,  1 on t rouve,  h la page  73, une  fo rmule  tr~s 

remurquable ;  c 'est  la sll ivunte: 

(a) ~(x + a) = ~(x) q- ad~O(Zdx-F /9)_ jr_ a(at~-- 2~) d'~O(Zdz ~+ 2/9) _{_ . . .  

+ ~(,~ - -  .Z )  . -~ d ~ ' ( z  + .,/9) + . . . .  
I . 2 . 3 . . . n  dz n 

Ce ddve loppement  est obtenll  par  l ' A u t e u r  en app l iquan t  la m & h o d e  des 

fonct ions  gdn6ratrices ou, comme on di t  h prdsent ,  la t r ans fo rmat ion  de 

L A P L A C E  a l l  d6ve loppement  donn~ par  L E G E N D R E :  2 

(b) e ~ ~--- I + O~Ve 'By -~-  I . 2 " I . 2 .  3 

La  formule  (a) semble avoir appel6 1 'at tent ion d'ABEL d 'une  fa~on parti-  

culi~re; u n  aut re  de ses t ravaux  a renferme,  en effet, la d6mons t ra t ion  de 

la formllle pour  ]e cus oh ~ ( x ) ~  x ~, d 'oh  rdsulte i m m d d i a t e m e n t  la m~me 

formule  pour  t ou t  po lynbme  entier.  Duns ce cas, il n ' y  a r ien h remarquer  

sur notre  formll le;  mais duns des cas plus  gdn6raux, elle p e u t  pa r fa i t ement  

' M6m. XI du t. I I  de l'6dition de SYLOW et LIE, p. 67. 
, Exercices de calcul intdgral, t. 2, p. 234. On obtient sans poine cette s6rie 

commo application de la s6rie de LAGRANGE. 
, M6m. X du t. I do l'6dition cit6e, p. Io2. 
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