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DIE DIRICHLET'SCHEN REIHEN, DIE ZAHLENTHEORETISCHEN 

FUNKTIONEN UND DIE UNENDLICHEN PRODUKTE 

V0N ENDLICHEM GESCHLECHT 

VON 

IIJ.  M E L L I N  
in H ] ~ L S I N G F  ORS.  

Die yon AB~, in der Abhandlung Solution de qudques probl~mes it 
l'aide d'intdllrales ddfinies entwiekelten reciproken Formeln 

x ~ a  1 

r ( a ) = , s - d t  
- -  Z ( I  - -  ~ ) l - - n  

x=O 0 

haben bekanntlich eine ganze Reihe von bemerkenswerthen Untersuehungen 
veranlasst. Diese Formeln liefern in den F~llen, wo das fragliche Inte- 
gral eine der obigen Formen besitz und die gegebene Function gewisse 
Voraussetzungen erfiillt, die L6sung einer sehr ausdehnbaren Aufgabe,:we]che 
als Umkehrung (Inversion) eines bestimmten Integrals bezeiehnet worden 
ist. Je nach den Voraussetzungen, welehe fiber die Form der Integrale 
und fiber die Eigenschaften der Funetionen gemacht werden, ist man fiir 
die L6sung der Aufgabe im atlgemeinen gezwungen rccht versehiedene 
Wege einzuschlagen. Ein fiir Untersuchungen dieser Art gemeinsames 
Ergebniss ist indess eine bemerkenswerthe Reciprocit~lt zwisehen den jedes- 
real in Betraeht kommenden Funktionsklassen resp, Integralklassen. 

Im Naehstehenden werde ich zunfchst zwei solche reciproke Integral- 
klassen (I) und (II) charakterisiren. In den folgenden Paragraphen be- 
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