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SIJR LES SERIES DE TAYLOR 0UI 0NT UNE INFINITI~ 

DE POINTS SINGULIERS 

PAR 

E. FABI~Y 
M O N T P E L L I E R .  

I. Une s6rie, ordonn6e suivant les puissances enti6res de la variable, 
d6finit une fonction analytique; s'il existe sur la circonf6rence de con- 
vergence des points non singuliers, la fonction est d6finie pour des points 
ext6rieurs au cercle de convergence par de nouvelles s6ries ddduites de 
la premi6re. Mais il y a des cas oh ce prolongement analytique est 
impossible, c'est ~ dire oh tous les points de la circonfdrence de con- 
vergence sont singuliers. M. FaEDrIOLM cn a indiqu6 un exemple (C. R. 
24 mars *89o). M. HADAMARD a montr6 ( J o u r n a l  de L i o u v i l l e ,  4 i~~ 
s6rie, t .  8) que la cireonf6rence de convergence est une coupure pour 
la s6rie ZaS~, oh c, repr6sente une suite de nombres entiers tels que 
Cv4.1 - -  C v reste sup6rieur h une quantitd k fixe. M. BOREL a montrd 

C. 

(C. R. 5 octobre I896 ) que cela a lieu dans le cas plus gdn6ral oh 
G + , - - G  > k v~ �9 Enfin j'ai' ddmontr6 (Anna les  de l ' E c o l e  n o r m a l e ,  
octobre I89@ qu'il en est de meme toutes les fois que G+,--c~ aug- 
mente inddfiniment, et m~,ne dans des cas plus g6ndraux oh la s6rie 
peut ~tre compl6te. 

M. BOREL (C. R. I4 ddcembre I896 ) consid6re comme les plus g6- 
ndrales les sdries dont les coefficients sont choisis arbitrairement, et in- 
ddpendemment les uns des autres, et ddmontre que dans ce cas le pro- 
longement analytique est impossible. J'ai donn6 (C. R. r8 janvier I897) 
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