
UBER LIMITIERUNGSVERFAHREN, DIE V0N 
STIELTJES-IlqTEGRAL ABHAlqGEN. 

VON 

G. G. LORENTZ 
i n  FRANKFURT AM MAIN. 

EINEM 

Einffihrung. 

In  dieser Arbeit  untersuchen wir Limi t ie rungsverfahren  der Form 

+r 

(I) a (x) -~ f a (x, t) d s (t). 
0 

Exist ier t  fiir die Funk t ion  a (x), die fiir alle x ~ o sinnvoll sein soll, der endliche 

Grenzwert  l im a(x)-~ a, so ist a der veral lgemeinerte Grenzwert,  der durch das 

Verfahren (I) der Funk t ion  s(t) (ffir t ~  oo) zugeordnet  wird. Das u  (I) 

heisst k o n v e r g e n z t r e u, falls es jeder  konvergenten Funk t ion  s (t) -~ s aus einer 

gewissen Funkt ionenklasse  einen Grenzwert  lira a(x) = a zuordnet,  und  p e r m  a- 

n e n t ,  wenn dabei stets a ~ - s  ist. 

Dami t  das Iu tegra l  (~) existiert,  muss zungchst  das Stiel t jes-Integral  

(2) / a (x, t) d s (t) 
0 

fiJr jedes endlicbe c > 0 vorhanden sein (das In tegra l  (I) is~ dann der Grenzwert  

dieses letzteren fSr c ~ oo). Es gibt nun  zwei Wege, die Existenz der In tegra le  (2) 

zu sichern, indem man  eine tier beiden folgenden An n a h me n  macht :  

I. a(x, t) ist  f~ir jedes feste x ~ 0 eine stetige Funk t ion  yon t und  s (t) ist 

in jedem Interval l  (0, c) yon beschriinkter Schwankung.  

2. Es ist umgekehr t  s(t) s tet ig und a(x, t) ist yon besehr~nkter  Schwankung 

in jedem IntervM1 (0, c). 

Zun~ehst  be t rach ten  wir kurz den zweiten Fall.  Es is~ leicht zu beweisen, 

class das In tegra l  (I) genau dann fhr  .]ede stetige Funk t ion  s(t) mit  endlichem 


