
LES FAMILLES DE CONES DE MI ME SOMMET OUI POSSEDENT 
DES HARMONIQUES. 
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J 'ai  montr6 dans un article ant6rieur 1 que les familles orthogonales de sur- 

faces de rdvolution qui poss~dent des harmoniques sont les cyclides de r~volution, 

et que les 6quations diff6rentielles qui fournissent ces harmoniques sont des 

6quations de Bessel, de Legendre et de LamC Lorsqu'on se pose la m~me ques- 

tion pour les cylindres parall~les, ou pour les c6nes de m~me sommet, on ne 

trouve aucune famille qui ne soit classique; ainsi, les seules familles de cylindres 

parall~les poss6dant des harmoniques sont les familles orthogonales de plans 

parall~les, de cylindres coaxiaux circulaires associ~s "~ leurs plans diam6tranx, de 

cylindres paraboliques homofocaux, avec l'6quation de Weber,  et les cylindres 

elliptiques et hyperboliques homofocaux, avec l'6quation de Mathieu. On ne 

trouve 6galement que les c6nes homofocaux, mais ce probl~me offre la parti- 

cularit6 int6ressante de conduire "s la rdsolution d'une 6quation diffdrentielle 

elliptique analogue s celle dont d6pendent les familles de surfaces de r6volution; 

la d6termination de ces c6nes r6sulte, en effet, de la r6solution de l'6quation 

dee] ~ au4 + 4bu~  + 6cu~ + 4 d u  + e, 

la seule diff6rence r~sidant dans la nature des coefficients constants a, b, e, d, e, 

qui sont assujettis s la seule condition d'Stre r6els pour les harmoniques de r6- 

volution'*, tandis qu'ils sont assujettis ici aux conditions e ~- ~, d ~ b, c rdel. 

Ces conditions sont d'ailleurs invariantes dans route rotation autour de l'origine, 

ce qui permet de simplifier l'dquation, et, en partieulier, d'annuler les coefficients 

<(Les f a m i l l e s  d e  s u r f a c e s  d e  r d v o l u t i o n  q u i  p o s s d d e n t  d e s  h a r m o n i q u e s  % A c t a  m a t h e m a t i c a ,  

t .  71 , I 9 3 9 ,  p .  2 9 3 - - 3 1 5 .  
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