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SUR LES ]~QDATIONS DIFF]~RENTIELLES DU TROISI~I~IE 
ORDRE ET D'0RDRE SUPI~RIEUR DONT L'INTI~GRALE 

GI~N~RALE A SES POINTS CRITIQUES FIXES. 

Par 

JEAN CHAZY 
~ s .  

Introduction. 

I. On suit l'int6r6t que pr~sente la recherche des Squations diff~rentielles dont 
l'int~grale g~n~rale est uniforme. Elle est un premier pus duns l'~tude des intd- 
grales d'une ~quation diff6rentielle quelconque. D'autre part  elle peut  conduire, 
et a conduit effectivement, s la d6cOuverte de fonctions uniformes nouvelles. La 
plupart des fonctions classiques, la fonction exponentielle, les fonctions elliptiques, 
les fonc~ions automorphes, etc., sont intSgrales d'~quations diff6rentielles, dont 
l'int~grale g~n~rale est uniforme, et qui ne sont lin~aires ni pour les fonctions 
elliptiques, ni pour les fonctions automorphes: si l'on d6termine a priori les ~qua- 
tions diff~rentielles non lin~aires, dont  l'int~grale g~n~rale est uniforme, on peut donc 
esp~rer trouver parmi leurs int6grales des transcendantes dont l 'importance pour 
les diff~rentes branches de l'Analyse sera r~v~l~e ult~rieurement. On est conduit 

rechercher d'abord les ~quations diff6reutielles dont  l'int~grale g~nfirale a s e s  
points critiques fixes, c'est-h-dire ind~pendants des constantes d'int~gration. 

FUCHS a d~termin6 les ~quations du premier ordre, alg4briqucs par rapport 
la fonction et ~ sa d6riv~e, dont  l'int~grale g~n6rale a s e s  point critiques fixes, 

et M. PO~NCAR~ a montrd ~ que ces dquations ont leur intdgrale g~n~rale alg~bri- 
que, ou bien sont r~ductibles alg6briquement, soit it une quadrature, soit it une 
~quation de RmCATI, e'est-lt-dire ~ une ~quation lin~aire du second ordre: les ~qua- 
tions ~ points critiques fixes du premier ordre ne sauraient donc d~finir de trans- 
cendantes nouvelles. 

M. PA~NLEV~ a eonstitu~ une m~thode pour former les ~quations ~ points 
critiques fixes du second ordre. I1 a appliqufi eette m6thode aux ~quations 

i Com~t~ .Rendus, juillet 1884. 


