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§ 1. Introduction.

Dans le présent mémoire je détermine les groupes compacts de transforma-
tions topologiques des surfaces en elles-mémes. Le résumé des résultats obtenus
fournit aussi une contribution & la solution du cinquiéme probléme de M. Hil-
bert dans sa forme primitive.

M. Hilbert a posé le probléme d’introduire des variables et des parameétres
dans un groupe continu de transformations topologiques d'une variété a » di-
mensions en elleméme, dépendant de p paramétres, tels que les fonctions ex-
primant les transformations du groupe soient dllalytiqlles et dans les variables
et dans les paramétres. On sait quen général la réponse 4 cette question doit
étre négative, déjém dans le cas n =2, p=1. Pour cette raison, on a restreint
le probléme au cas des groupes des paramétres ou, autrement dit, aux groupes
simplement transitifs (dans lesquels les variables et les paramétres sont les mémes).
J’ai démontré que tous les groupes des paramétres d'ordre p = 2 sont analytiques'.
Pour p > 2, MM. von Neumann et Pontrjagin ont démontré l'analyticité des
groupes des paramétres compacts en soi ou commutatifs®. Dans le cas général le
probléme de l'analyticité est encore en suspens.

Dans le présent mémoire j'obtiens le résultat que, pour les groupes com-
pacts en soi, dans le cas n =2, la réponse au probléme de M. Hilbert est
affirmative dans le sens primitif suivant:
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