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Einleitung. 

Die von C. Curath6odory 1 aufgestellte, formule Messbarkeitstheorie fasst 

jedes itussere Mass als Mengenfunktion td(A) der Mengen (A) des n-dimensiona- 

len Euklidischen Raumes uuf; es wird welter charakterisiert dutch vier-, jedes 

reguliire iiussere Mass durch fiinf Axiome. Mittels eines regul~iren ~iusseren 

Masses litsst sich fiir die Mengen (A) ein zugehSriges regul~tres inheres Mass 

definieren ~, d~s zu den obengenannten fiinf Axiomen analoge Eigenschaften hat. 

Diese Eigenschaf~en geniigen jedoch nieht zur vollstiindigen Churakterisierung 

des reguliiren inneren Masses. Die Unstimmigkeit wird hervorgerufen durch das 

dritte Caruth~odorysehe Axiom, welches luutet: ~>Ist V ~  A 1 + A S + ,-. § A,~ + ---, 

so ist stets re* (V) =< tt* (A1) + re* (A~) + ... + td(A,~) + --->> und zu welchem beim 

inneren Masse tt,(A) analog ist die Eigenschaft: ~>Ist S = - A ~ + A 2 +  " + A , , + . . . ,  

mit Aj. Ak leer fiir jedes Paar  (j, k) yon ungleichen natiirlichen Zahlen, so ist 

stets tt, (S) ~ re, (AI) + l,t, (As) + ... + #,  (A,,) + ... ~. Ein von Carath@odory her- 

riirendes Beispiel ~ zeigt, d~ss, obwohl schon aus den zwei ersten Eigenschaften 

des regul~tren inneren Masses hervorgeht, (lass die mittels des inneren Masses 

chur~kterisierten messbaren Mengen einen K5rper bilden, diese dennoch nicht 

immer einen a-KSrper zu bilden bruuchen, sogar  dann nicht, wenn alle fiinf 

Eigenschaften erfiillt sind. A. Rosenthal hat durum das Carath6odorysche Axio- 

mensystem fiir das reguliire iiussere Masse ein vSllig ~tquivalentes System an die 

Siehe C. CARATtt~ODORY, 5Tachr. G e s .  Wiss .  GS t t i ngen  1914, S. 4o4 - -42o ;  Vor l e sungen  
fiber reel le F u n k t i o n e n ,  2 e Aufl.  (I927) , K~p.  5 u. 6. 

E i n  gewShn l i ehes  i nne re s  Mass  wird y o n  CARATHKODORY n i eh t  eingeffihr~.. 

S iehe  loc. cir. I, zwei tes  Zi ta t ,  S. 3 6 7 - - 3 6 9  . 


