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Soit o9: R"~[0, + co[ un poids, et A,o l'espace de Hilbert ~ o9(x)dx), o ~  

d~signant la transformre de Fourier. Quand co(x)--(l+ Ixl~) s, A~ est l'espace de 
Sobolev bien connu HS(R"). Nous nous proposons ici d'rtudier le cas off o9 est ~t crois- 
sance rapide (c'est-~-dire limlxt~o Ixl-kog(x)-= + o~ quel que soit k), en comparant 
A~, aux espaces de Sobolev. 

D'emblre, trois diffrrences essentielles apparaissent. La premirre est que l'es- 
pace Ao,, quand o9 vrrifie la condition 

Log co (x) 
, + 1  r  ' 

(1 + Ixl~) -r  

est quasi-analytique ou analytique, et donc en particulier ne contient aucune fonction 
~t support compact. La comparaison avec les espaces de Sobolev perd alors route 
signification, et la plupart des probl~mes que nous nous poserons n'ont plus de 
pertinence. Nous nous limitions done au cas non quasi-analytique, supposant que 

Log o9 (x) EL l(Rn). 
n-r 

(1 + Ixl~) -r  

Cette condition n'est d'ailleurs pas suffisante pour assurer l'existence de fonctions ~t 
supports compacts clans A,~ (voir Beurling et Malliavin [1]). Nous imposerons plus 
tard d'autres conditions ~t co (pattie 1). 

La seconde diff6rence tr6s importante entre Ao et les espaces de Sobolev est que 
les dilatations (par un coefficient de module > 1) sont interdites quand le poids o9 est 
~t croissance rapide. Ce point sera pr6cis6 dans la deuxi6me partie. 

Enfin, alors que la norme dans H s petit s'exprimer directement, sans passer par 
la transform~e de Fourier, il n'en est a priori rien dans notre situation. Mais nous 


