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OBER R E D U C T I B L E  BINOME 

YON 

K. TH. VAHLEN 
i n  B E R L I N .  

ABEL beweist in w II der D~mons tra t ion  de l 'impossibilitg de la rdsolu- 

tion des ~quations g~n~rales qui passent  le quatri~me degrg den Satz: 
Wenn n eine Primzahl ist, so kann eine n t~ Wurzel einer rationalen 

Funktion beliebig vieler unabh~ngiger Variablen $ ' ,  ~" , . . .  keiner Gleich- 
ung niederen als n t~n Grades gentigen, deren Coefficienten rationale Funk- 
tionen yon x ' ,  x " , . . ,  sind. 

Wit  stellen uns allgemeiner die Aufgabe: 
Wann kann eine n t~ Wurzel einer dem natfirlichen Rationaliti~ts- 

bereich (x', x " , . . . )  entstammenden rationalen Grosse einer Gleichung 
niederen als n TM Grades gentigen, deren Coefficienten demselben Bereich 
angehsren? 

Der Rationalitatsbereich sei zunachst der der rationalen Zahlen. Ist 
c eine rationale Zahl und gen(igt z----~/~ einer Gleichung niedrigeren 
als n t~n Grades, welche mit der Gleichung z " -  c----o den irreductibeln 
Faktor a ~ alz  -{- a2z ~ ~ . . .  ~ am_~z '~-t -]- z"  gemein hat, so zerfallt das 
Binom: z ~ -  c in das Produkt:  

(a + alz + . . .  + z~(b + blz + . . .  + z._m). 

Durch Multiplikation des Binoms mit einem geeigneten Faktor und Ein- 
fiihrung einer anderen Variablen z k0nnen wit bewirken, dass c eine 
ganze Zahl wird. Alsdann sind, nach einem bekannten Satze yon GAuss, 1 
auch die Coefficienten a ,  al , . . . , b ,  bl , . .  . ganze Zahlen. 

1 Di squ i s i t i ones  arithmetica% art. 4 2. 
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